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GEOMETRIK MASALALARNI YECHISH BOSQICHLARI
Gavharova Muxayyo Mahkambayevna
Annotatsiya

1-bosgich. Masalani t ushunish. Bu bosgichda masalaning shart i v a xulosasi alohida
ajrat ib olinadi. N imalar berilgan, nimani t opish, isbot lash y ok i y asash lozimligi
aniglanadi. Masalaga oid chizma chiziladi. Chizmaning k at t a v a aniq bo’lishi magsadga
muv ofi q. Berilgan barcha ma’lumot lar chizmada belgilanadi.Odat da geomet rik

masalalarni y echishni t o’rt t a bosqichda bajarish mumk in:

2-bosqgich. Rejalasht irish. Bu bosgichda masalani y echish usuli t anlanadi. Uni
Qo’llash uchun gqanday qo4shimcha ma’lumot lar zarurligi aniqlanadi. Yordamchi shak

llar chiziladi.
3-bosgich.Yechish. Bu bosgichda masala berilgan reja asosida y echiladi

GEOMETRIK MASALALARNI YECHISH USULLARI
Kalit so'zlar. Geometrik masalalar, analitik usullar, sintetik usullar, hisoblash

geometriyasi, evristik usullar, muammolarni hal gilish texnikasi, geometriya ta'limi.

Ushbu magola an'anaviy va zamonaviy yondashuvlarga e'tibor garatib, geometrik
masalalarni echishning turli usullarini o'rganadi. U analitik, sintetik, hisoblash va evristik
usullarni gamrab oladi, ularning qo'llanilishi va samaradorligi to'g'risida tushuncha beradi.
Qog'oz talabalar, o'gituvchilar va mutaxassislarga har xil turdagi geometrik muammolar

uchun mos texnikani tanlashda rahbarlik gilishga garatilgan.

2-§. Teng yonll uchburchak Ta’rif. Agar uchburchakning ikki tom oni teng bo'lsa,
unga teng yonli uchburchak deyiladi. Bu teng tomonlar uchburchakning yon tomonlari,
uchinchi tomoni esa uchburchakning asosi deyiladi. C Agar AC=BC bo‘lsa, JIABC-teng
yonli. 4 A B-asosi, AC vaBC yon tom onlari, / \ k D-esa asosining o‘rtasi. vVOtA ,1,D B
Xossalari: a) Teng yenli uchburchakning asosiga yopishgan burchaklari teng; ZA = ZB; b)
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Teng yonli uchburchakda CD m ediana, balandlik va bissektrisa vazifasini bajaradi; v)
Teng yonli uchburchakning asosiga tushirilgan balandligi, medianasi va bissektrisasi
ustma-ust tushadi. Belgilari: a) Agar ABC uchburchakda ZA = ZB bo‘lsa, unda AC=BC
bo'ladi; b) Agar AA,=BB, bo‘lsa, AC=BC bo‘ladi, bu yerda AA,, BB, — uchburchakning
balandliklari; v) Agar AA2=BB2 bo'lsa, AC=BC bo‘ladi, bu yerda AA2, BB2 —
uchbarchakning medianalari; g) Agar AA3=BB3 bo‘lsa, AC=BC boMadi, bu yerda AA,,
BB3 — uchburchakning bissektrisalari. Uchburchak bissektrisasining xossasi: U
chburchak bissektrisasi q aram a-g arsh i to m o n in i golgan ikki tomoniga proporsional
bo‘lgan kesmaga ajratadi. Isbot: ABC uchburchakning bissektrisasi C D -b o ‘Isin. A va B
uchlaridan CD ga perpendikulyar AA, va BB, ni o‘tkazamiz. ZACD = ZBCD = a, AA, =
b,, BBi=aif AD =n, BD =m deb 7 belgilab olaylik. ZB,DB = ZA,DA = p bo‘lgani uchun
JIACA, dansina=-j-, IBCB, dan sin a =— ni topamiz. Bundan a _ a\ ~b~~b yoki bo‘ladi.
viiM , tn* hi I HLii 1T T yokl tic lil) h n AC AD 1-iniiNtila. Ton# yonli uchburchakning
bisscktrisalari kesishish iuic|(fisi(liin yon tomonlga ayirmasi 4 sm ga teng boMgan
kesmaajratuvchi pcrpendikulyar o'tkazilgan. Bu nugta asosiga o'tkazilgan bissektrisani 5:3
nisbatda boMadi. Agar asosiga yopishgan burchagi 60° dan kichik bo‘lsa, uchburchakning
perimetrini toping. Echish. Aytaylik, ABC uchburchakda AB = BC boMsin. BD kesma
AC asosga o‘tkazilgan balandlik. AD = DC va BD esa B burchakning bissektrisasi. B va
A burchaklarning BD va AO bissektrisalarining kesishgan nuqgtasi O. OFIAB ni
o‘tkazamiz, F € AB. O D 1 AC. OA—bissek8 ZB > 60°, ZOAF 30°,ya’niZO AF<Z O
B F, AF=0OFctgZOAD; BF= OFctgZOBF, ctg ZOAD > ctgZOBF. Unda AF > BF, shartga
kofra, AF— BF = 4 sm. A burchak AO bissektrisasining xossasiga asosan AABD dan
unda BO > OD hamda OD BO 5 BO AB AD . Bundan, agar AB> AD bo‘lsa, OD AR 5
, ~=| AB =5x, AD = 3x deb belgilaylik. AFO va AOD uchburchaklaming tengligidan AD
=AF=3x, BF = AB — AF =5x—3x=2x. Shartga ko‘ra AF— BF=4 va AF = 3x, BF = 2x
ni hisobga olib, 3x-2x =4; x =4. AB =4+ 5=20 sm, AD=3 * 4=12 sm, AC=24 sm. ABC
uchburchakning R perimetri quyidagiga teng bo‘ladi: R = 20 + 20 + 24 = 64 sm. Javob: 64

sm. 2-masala. Teng yonli uchburchakda yon tomoni va asosining yig‘indisi 78 sm ga teng.
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Yon tomoni va aoosidan teng uzoglikda bolgan bissektrisada yotuvchi nugta asosiga
o‘tkazilgan bissektrisani 5:4 nisbatda boMadi. Uchburchakning asosini toping. B Echish.
Aytaylik, ABC uchburchakda AB = BC, AC esa asosi b o ‘Isin. Shartga ko‘ra AB + AC =
78 sm, BD biseyektrisasini o‘tkazamiz. BDIAC va AD = DC, Oe BD. OMIAB OB 5 ni
o‘tkazamiz. Trrr = —va OM = OD ekanli-OD 4 Q\a.__ ....\ D gidan OA kesma BAD
burchak bissektrisasi va OB OD AB 5 —— = — Agar AB=5x, AD=4x, AC=8x deb
belgilasak, A U T 5x+8x=78, x=b, AC = 8 *6 = 48 sm ni topamiz. Javob: 48 sm.

3-masala. Teng yonli uchburchakning asosidagi burchak bissektrisasi asosiga
o‘tkazilgan medianani 16,5 va 27,5 smli kesmalarga ajratadi. Bu bissektrisa yon tomonini
ganday kesmalarga ajratadi? 9 Echish. A ytaylik, ABC uchburchakda AB=BC, AC—asosi,
BD—mediana, AM— bissektrisa BD ni O nuqtada kesib o‘tsin. Masala shartiga ko‘ra
OD=16,5, OB=27,5 sm deb olsak, BD=OD+0B=44 sm bo'ladi. B issektrisa xossasiga
asosan __ ABBO AB 27,55 AABD nan — =", AD ” " 3 gaegabo lamiz. AB 5x, AJ|
= 3x deb belgilab, AABD dan AB2 *« AJI2 = B/12; (5x)"! (3x)2 - 442; x = 11. AB =511
=55 c¢m, BC =55 ¢ m ni topaAB BM III ml/ IlisM’kInsii xossasiga asosan = ni yozib, C
M=ydebIS11y555.5511ftV;ft"V7"6" y=30: CM=30 cm> BM=55-30 = 25 (
I IIT IM | »1I/ Mnshgltr IT (MU' v¥* »iillm I lium Tim [uilithyontomoni 13 sm
,asosigagarama-ifiiinlitImiuli.il-.iilil;" hisf.tklilfiml1)smho*Isa, lin
ingperimelrinitoping.’ I cnxyonli uchburchakning jinokl 10 sm, unga
o‘lkazilgan mediaiimh) 12 Hin p.:1 teng bo'lsn, lining perimelrini toping. V leng yonli
uchburchakning asosidagi bir uchidan o‘tkazilgan bissektrisa va balandlik orasidagi
burchak 30° ga teng boMsa, uchburchak burchaklarini toping. 4. Teng yonli uchburchakda
asosiga o‘tkazilgan balandlik va asosidagi burchak bissektrisasi orasidagi burchak 55° ga
teng bo‘lsa, uchburchakning burchaklarini toping. 5. Teng yonli uchburchakda quyidagilar
ma’lum bo‘lsa, uning perimetrini toping: a) yon tomoni 25 sm va unga o‘tkazilgan
balandligi 24 sm; b) asosi 30 sm va yon tomoniga o‘tkazilgan balandligi 24 sm; v) yon
tomoniga o‘tkazilgan balandlik uni 18 va 7 smli kesmalarga ajratadi; g) asosi 30 sm va

unga o‘tkazilgan medianasi 20 sm; 10
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3-§. To‘g‘ri burchakli uchburchak )BAytaylik, ACB-to‘g‘ri burchakli uchburchak
bo‘lsin. ZC=90°, ABg ip o ten u za, AC va B C -k atetlari, AB =c, AC=b, BC =g;
CD1AB, CD=hc, BD=a', AD=b\ bu yerda al va bl lar Kkatetlarning gipotenuzadagi
proyeksiyalari; M nuqta AB ning o‘rtasi, CM =mc, CL — bissekgrisa, ya’ni CL=/c, L
nugta M va D nugtalar orasida yotadi ZMCD = ZDCL,CM = MA =MB.C M =i AB
ZLCD=i(ZA-ZB).2) Onugta— AB, AC va BC tomonlardan teng uzoglashgan
nugta, BO, AO, CO — bissektrisalar. B ctga=—. a2 + b2 =c2,sin2a+cos2a=1; ¢ CD
1 AB,CD =hc, AD=al,BD=bl; h2 =db‘; al =cal; bl =cb'; ch=ab. 1-masala. To‘g‘ri
burchakli uchburchakning katetlari 66 va 88 sm. Katta o'tkir burchak bissektrisasi
gipotenuzaga o‘tkazilgan medianani kesmalarga ajratadi. Shu kesmalaming uzunligini
toping. 13 Echish. Aytaylik, ACB uchburchakda ZC=90° bo‘lsin, unda AC va BC- katetlar,
AB — gipotenuza bo'ladi. AC = 66, BC = 88 bo'lgani uchun BC < AC, unda ZA > ZB. ZA
ning bissektrisasini, CM medianani o‘tkazamiz va ularning kesishish nuqtasini K bilan
belgilaym iz. M a’lum ki, CM=MB=AM, CK va MK — kesmalaming uzunligini topamiz.
AACB dan AB2 = AC2+BC2, AB =110 sm,CM =*A B ="110=55¢cm. ACM A dan
bissektrisa xossasiga asosan CK AC KM MA , KM = x, CK =55 * x n1e6
X=25.KM=25¢cm.CK=55—25x..55 =230 sm. Javob: 25 sm, 30 sm. 2-masala.
To‘g‘ri burchakli uchburchakda o‘tkir burchak bissektrisalari mos ravishda 9\/5 Ba 8>/T'o

S=77<=>

sm. Uchburchakning katetlarini toping.
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